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PROGRAMA ANALÍTICO

consultas: taulamet@unl.edu.ar

UNIDAD III : CARACTERÍSTICASUNIDAD III : CARACTERÍSTICAS
3.1 - 3.1 - Características y MomentosCaracterísticas y Momentos de una  de una 
distribución de probabilidades.distribución de probabilidades.

3.1.1 - Medidas de la Tendencia Central.3.1.1 - Medidas de la Tendencia Central.
3.1.2 - Momentos - Medidas de Variabilidad.3.1.2 - Momentos - Medidas de Variabilidad.
3.1.3 - Medidas de Asimetría.3.1.3 - Medidas de Asimetría.
3.1.4 - Medidas de Kurtosis.3.1.4 - Medidas de Kurtosis.



  

CARACTERÍSTICAS

consultas: taulamet@unl.edu.ar

“Existen una serie de números 
que resumen las características 
dominantes del comportamiento 
de una variable aleatoria.”

(Vanlesberg, 2021, Apuntes de Teoría)



  

CLASIFICACIÓN

➢ TENDENCIA CENTRAL

➢ VARIABILIDAD

➢ FORMA

➢ ASIMETRÍA

➢ CURTOSIS

consultas: taulamet@unl.edu.ar



  

Recapitulando...

DISCRETAS CONTINUAS

        cuantía       densidad

Probabilidad Probabilidad

consultas: taulamet@unl.edu.ar
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UNI BIDI

DISCRETA

CONTINUA

Recapitulando...



  

CARACTERÍSTICAS

➢ TENDENCIA CENTRAL

➢ PROMEDIOS

➢ UBICACIÓN

consultas: taulamet@unl.edu.ar



  

CARACTERÍSTICAS

➢ TENDENCIA CENTRAL

➢ PROMEDIOS

➢ UBICACIÓN

consultas: taulamet@unl.edu.ar
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➢ TENDENCIA CENTRAL

➢ PROMEDIOS

➢ ESPERANZA MATEMÁTICA

Caso Disc
reto

Caso Continuo
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Para rellenar una zona baja  
aledaña a un río, se utilizan 
dos camiones: A y B. La 
distribución de la carga 
diaria (en tn) transportada 
por cada camión se puede 
adaptar a la siguiente 
función:

¿Se podrá decir cuál es el valor medio de 
carga de cada camión?¿Alcanza con sólo 
este valor para caracterizar a las cargas? 
¿Qué más se podría calcular?

consultas: taulamet@unl.edu.ar



  

Antes que nada...
¿Es una función de densidad válida?:

● ¿Definida para todo posible x?
● ¿No negativa para todo posible x?
● ¿Cumple la condición de cierre?

consultas: taulamet@unl.edu.ar
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Lo último que se pierde...

consultas: taulamet@unl.edu.ar
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Propiedades de la Esperanza
Destacamos las siguientes

Caso Discreto

Caso Continuo
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Propiedades de la Esperanza
Destacamos las siguientes

Caso Discreto

Caso Continuo



  

CARACTERÍSTICAS

➢ TENDENCIA CENTRAL

➢ PROMEDIOS

➢ ESPERANZA

➢ UBICACIÓN

➢ MEDIANA

consultas: taulamet@unl.edu.ar

Centro 
de masa de la 

distribución

Mitad 
de la probabilidad

acumulada
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➢ TENDENCIA CENTRAL

➢ PROMEDIOS

➢ UBICACIÓN

➢ MEDIANA

Caso Disc
reto

Caso Continuo

*Suponiendo que el primer valor de X sea 1
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➢ MEDIDAS DE UBICACIÓN

➢ CUANTILES

Se denomina cuantil de orden pcuantil de orden p (siendo 
p un número perteneciente al intervalo 
[0,1]) al valor de la variable Xp que 
cumple con al menos una de las 
siguientes condiciones:



  

consultas: taulamet@unl.edu.ar

Ejemplo: Cuantil de orden Ejemplo: Cuantil de orden pp
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➢ MEDIDAS DE UBICACIÓN

➢ CUANTILES

Dividen la distribución en partes Dividen la distribución en partes 
con igual probabilidad y los con igual probabilidad y los 
veremos en cuatro grupos*:veremos en cuatro grupos*:

*Pueden existir otros, como los Terciles o los Quintiles.
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*Pueden existir otros, como los Quintiles.

CUANTILES

Existen algunas equivalenciasExisten algunas equivalencias
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Caso Disc
reto

Caso Continuo

*Suponiendo que el primer valor de X sea 1

Caso Disc
reto

Caso Continuo
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➢ MEDIDAS DE UBICACIÓN

➢ MODO
El modo o la modamodo o la moda Es el valor de la variable aleatoria 
que se corresponde con el máximo de la función de 
probabilidad. En el caso discreto será el valor asociado 
a una mayor probabilidad de ocurrencia y en el caso 
continuo podrá investigarse a partir de las derivadas de 
la función de densidad y eventualmente observando los 
límites de cada tramo de la función.

Caso Disc
reto

Caso Continuo
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MOMENTOS
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NO C
ENTRADOS

CENTRADOS



  

MOMENTOS
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NO C
ENTRADOS

CENTRADOS

No Centrados o Centrados con 
respecto al origen

Centrados (con respecto al valor medio)



  

MOMENTOS
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NO C
ENTRADOS

CENTRADOS

UNI

BIDI

UNI

BIDI



  

MOMENTOS
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NO C
ENTRADOS

CENTRADOS

UNI

BIDI

Discreto

UNI

BIDI

Continuo

Discreto

Continuo

Discreto

Continuo

Discreto

Continuo



  

MOMENTOS
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Continuo

No Centrados o Centrados con 
respecto al origen



  

MOMENTOS
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No Centrados o Centrados con 
respecto al origen
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MOMENTOS
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No Centrados o Centrados con 
respecto al origen
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MOMENTOS
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No Centrados o Centrados con 
respecto al origen
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MOMENTOS
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No Centrados o Centrados con 
respecto al origen

Condición Condición 
de cierrede cierre
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MOMENTOS
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Centrados (con respecto al valor medio)
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VARIABILIDAD

➢ RANGO (Máx - Mín)

➢ VARIANZA

➢ DESVÍO

➢ COEF. DE VARIABILIDAD
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VARIANZA

consultas: taulamet@unl.edu.ar

Di
sc
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to

Continuo



  

VARIANZA

consultas: taulamet@unl.edu.ar

Forma resumida



  

Para rellenar una zona baja  
aledaña a un río, se utilizan 
dos camiones: A y B. La 
distribución de la carga 
diaria (en tn) transportada 
por cada camión se puede 
adaptar a la siguiente 
función:

¿Se podrá decir cuál es el valor medio de 
carga de cada camión?¿Alcanza con sólo 
este valor para caracterizar a las cargas? 
¿Qué más se podría calcular?

consultas: taulamet@unl.edu.ar



  

¿Variabilidad?

consultas: taulamet@unl.edu.ar



  

CARACTERÍSTICAS Y MOMENTOS

consultas: taulamet@unl.edu.ar
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Propiedades de la Varianza
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Propiedades de la Varianza
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Propiedades de la Varianza
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DESVÍO ESTÁNDAR y CVDESVÍO ESTÁNDAR y CV

consultas: taulamet@unl.edu.ar



  

VARIACIONES DE E(X) Y V(X)VARIACIONES DE E(X) Y V(X)

consultas: taulamet@unl.edu.ar
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TEOREMA DE TCHEVYCHEFF

consultas: taulamet@unl.edu.ar



  

ASIMETRÍAASIMETRÍA

consultas: taulamet@unl.edu.ar



  

ASIMETRÍAASIMETRÍA

consultas: taulamet@unl.edu.ar



  

CURTOSISCURTOSIS

consultas: taulamet@unl.edu.ar



  

CARACTERÍSTICAS DE V.A.CARACTERÍSTICAS DE V.A.
DISTRIBUIDAS CONJUNTAMENTEDISTRIBUIDAS CONJUNTAMENTE

consultas: taulamet@unl.edu.ar

➢ MOMENTOS BIDIMENSIONALES

➢ MARGINALES

➢ DEPENDENCIA

➢ X + Y

➢ X - Y
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No Centrados o Centrados con respecto al origen

MOMENTOS BIDIMENSIONALES



  

ESPERANZAS MARGINALESESPERANZAS MARGINALES

consultas: taulamet@unl.edu.ar

Calculadas a partir de momentos no centrados
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Continuo



  

ESPERANZAS MARGINALESESPERANZAS MARGINALES

consultas: taulamet@unl.edu.ar

Calculadas a partir de momentos no centrados
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Centrados con respecto los valores medios

MOMENTOS BIDIMENSIONALES



  

VARIANZAS MARGINALESVARIANZAS MARGINALES

consultas: taulamet@unl.edu.ar
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COVARIANZA

INDEPENDENCIAINDEPENDENCIA
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INDEPENDENCIA
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COEFICIENTE DE CORRELACIÓN



  

SUMA DE VARIABLESSUMA DE VARIABLES

consultas: taulamet@unl.edu.ar



  

Si se supone que las cargas transportadas por 
los dos camiones son independientes; ¿Se 
podría decir cuál es el valor medio de carga 
total transportada por los camiones? 
¿Alcanza con sólo este valor para caracterizar 
a la carga total? ¿Qué más se podría calcular?

consultas: taulamet@unl.edu.ar



  

Pensando en 2 camiones
Suponiendo que X mide la carga del camión A e Y 
la carga del camión B, pasamos en limpio las 
funciones de densidad de cada variable:

consultas: taulamet@unl.edu.ar



  

Carga Total Media
Luego si definimos la carga total T como la suma 
de las cargas de los camiones y aplicamos la 
propiedad de la esperanza de una suma:

consultas: taulamet@unl.edu.ar



  

Desvío Total Medio
Análogamente, por la propiedad de la varianza de 
una suma, necesitaremos calcular la covarianza:

consultas: taulamet@unl.edu.ar



  

Covarianza

consultas: taulamet@unl.edu.ar



  

Covarianza: Interpretación

Recordemos que si la covarianza es cero, podemos 
interpretar que no existe relación lineal entre las dos 
variables, lo cual es coherente con lo supuesto en el 
enunciado del problema.

consultas: taulamet@unl.edu.ar



  

Desvío Total Medio

consultas: taulamet@unl.edu.ar
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